Christophe Bertault — Mathématiques en MPSI Devoir a la maison

ENTIERS DE LA FORME x2 + ky? (INDICATIONS)

1) Vive les modules!

® 1 LEMME DE THUE

2) a)

b) Puisqu'il existe deux couples (x, y) distincts pour lesquels. .. eh bien...

® 2 DIVISEURS DE x>+ ky2 POUR XAy =1

3) a) Dans un premier temps, il existe un entier u pour lequel yu =1 [n].

b) Montrer que n divise a® + kb?. Heureusement que n n’est pas le carré d’'un entier!

c)
d

® 3 ENTIERS DE LA FORME x?° + y?

4)

5) a)
b) Faire des paquets {x,x*}.
c) Il se trouve que p—k =—k [p].
d) Se servir de 3)b).

6)

® 4 ENTIERS DE LA FORME x? + 2y?

7)
8) a)

b)
¢) De nouveau 3)b).



