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INTRODUCTION AUX GROUPES ORTHOGONAUX

(INDICATIONS)

1 ZOOLOGIE DES GROUPES ORTHOGONAUX

1) a)

b)

c)

2) a)

b) Appliquer a) à la matrice A= In −M M⊤.

c)

3) a) Résoudre explicitement l’équation
�
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�
= I2 d’inconnues a, b, c, d ∈ R. Pour tous x , y ∈ R :

x2 + y2 = 1 ⇐⇒ ∃θ ∈ R, x = cosθ et y = sinθ .

b)

4) a)

b) Montrer proprement par récurrence sur n que les matrices triangulaires orthogonales sont exactement les matrices
diagonales à coefficients diagonaux ±1.

2 ISOMÉTRIES VECTORIELLES

5)

6)

7) a)

b) Bien choisir X et Y .

c)

8) a)

b)

9) Analyse-synthèse !

10) a)

b)

c) Étant donné un vecteur Z ∈ Rn pour lequel 〈Z , U〉 = 0 pour tout U ∈ U , montrer que ÒM(Z) + Z est orthogonal à
tout vecteur de Rn.

11) a)

b)
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