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POLYNÔMES DE BERNSTEIN (INDICATIONS)

1) a)

b) Pour la majoration, inégalité de Cauchy-Schwarz !

2) Pour tous n ∈ N∗ et x ∈ [0,1] : f (x) =

n
∑

k=0

f (x) Pn,k(x).

3) a)

b)c) On n’est pas obligé de le voir, mais pour tous x , y ∈ [0,1] : | f (x)− f (y)|¶ω f (|x − y |).

d) Pour la première partie de la question, utiliser la caractérisation séquentielle de la borne supérieure et extraire.

Ensuite, pourquoi ω f possède-t-elle d’emblée une limite en 0? Poser par exemple h = 2−n pour tout n ∈ N, en

déduire deux suites (xn)n∈N et (yn)n∈N et réfléchir.

4) a) Télescoper.

b) Poser p =

j

y − x

h

k

.

c)

5) Pour tout n ∈ N∗ :

∫ 1

0

Bn( f )(x) f (x) dx = 0.

6) a) Plein de petits gestes, notamment la formule du capitaine.

b)

7) a) Théorème des accroissements finis.

b)

c)

1


